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Числовим додатним рядом Люрота, породженим послiдовнiстю нату-
ральних чисел (𝑑𝑛), називається вираз виду

1
𝑑1+1 + 1

𝑑1(𝑑1+1)(𝑑2+1) + ...+ 1
𝑑1(𝑑1+1)·...·𝑑𝑛(𝑑𝑛+1)(𝑑𝑛+1+1) + ...

Очевидно, що залишок ряду 𝑟𝑛 ≤ 1
2𝑛 i 𝑟𝑛 → 0 (𝑛→ ∞), а тому кожен ряд

Люрота збiжний, причому сума ряду Люрота не перевищує 1. У роботi [1]
система зображення чисел рядами Люрота: для будь-якого числа 𝑥 ∈ (0; 1]
iснує послiдовнiсть натуральних чисел (𝑑𝑛(𝑥)) така, що
𝑥 = 1

𝑑1+1+
1

𝑑1(𝑑1+1)(𝑑2+1)+...+
1

𝑑1(𝑑1+1)·...·𝑑𝑛(𝑑𝑛+1)(𝑑𝑛+1+1)+... ≡ ∆𝐿
𝑑1𝑑2...𝑑𝑛...

.

Розклад числа в ряд Люрота називається 𝐿-представленням числа, а
скорочений запис ∆𝐿

𝑑1𝑑2...𝑑𝑛...
– його 𝐿-зображенням.

Цилiндром рангу 𝑚 з основою 𝑐1𝑐2...𝑐𝑚 називається множина
∆𝐿
𝑐1𝑐2...𝑐𝑚 = {𝑥 : 𝑥 = ∆𝐿

𝑐1𝑐2...𝑐𝑚𝑑1𝑑2...
, (𝑑𝑛) ∈ 𝑁∞}.

Цилiндр ∆𝐿
𝑐1𝑐2...𝑐𝑚 є промiжком (𝑎; 𝑎 + 1

𝑐1(𝑐1+1)·...·𝑐𝑚(𝑐𝑚+1) ], з чого слiдує,

що |∆𝐿
𝑐1...𝑐𝑚 | = 𝑖(𝑖+1)|∆𝐿

𝑐1...𝑐𝑚𝑖
|, 𝑖 ∈ 𝑁 . Остання рiвнiсть виражає основне

метричне вiдношення довжин вкладених цилiндрiв послiдовних рангiв i
вказує на 𝑁 -самоподiбнiсть системи кодування чисел.

Основним об’єктом дослiдження є функцiя, означена рiвнiстю
𝑓(𝑥 = ∆𝐿

𝑑1𝑑2...𝑑𝑛...
) = ∆𝐿

[𝑘1+𝑑1][𝑘2+𝑑2]...[𝑘𝑛+𝑑𝑛]...
, 𝑘𝑛 ∈ 𝑍+ .

Теорема 1. Функцiя 𝑓 є зростаючою, причому якщо починаючи з де-

якого 𝑛 усi 𝑘𝑛 = 0, то 𝑓 є кусково-лiнiйною функцiєю виду

𝑓(𝑥) = 1
𝑑′1+1 +

𝑛−1∑︀
𝑖=2

1
𝑑′1(𝑑

′
1+1)...(𝑑′𝑖+1) + 𝜔𝑛−1(𝑥), де 𝑑′𝑖 = 𝑑𝑖 + 𝑘𝑖,

𝜔𝑛−1(𝑥 = ∆𝐿
𝑑1𝑑2...𝑑𝑛...

) = ∆𝐿
𝑑𝑛𝑑𝑛+1...

– оператор зсуву 𝐿-зображення чисел.
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