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Задача про днi народження разом зi спорiдненою задачею збирача ку-
понiв слугують класичними прикладами задач про випадковi розмiщення.
Ми пропонуємо новий пiдхiд до виведення граничних теорем для рiзних
характеристик у цiй задачi, заснований на застосуваннi «грубої» збiжно-
стi спецiально побудованих випадкових точкових мiр (див. [1], [2]).

Розглянемо послiдовнiсть об’єктiв, що надходять у дискретнi моменти
часу, або пiд час стрибкiв деякого однорiдного процесу Пуассона. Кожен
об’єкт належить до одного з 𝑛 фiксованих типiв. Тобто кожен об’єкт,
що надходить, має тип 𝑘, 𝑘 ≤ 𝑛, з iмовiрнiстю 1

𝑛 , незалежно вiд iнших
об’єктiв. Для зручностi ми можемо уявити, що повторна поява об’єкта
попереднього типу знаменує собою початок збору другої колекцiї; так
само поява будь-якого типу втретє iнiцiює збiр третьої колекцiї, тощо.

В узагальненiй задачi про днi народження розглядаються випадковi
величини, якi описують момент першої (або 𝑚-ї) появи об’єкта в другiй
(або (𝑟+1)-й) колекцiї. Зокрема, викликають iнтерес i бiльш складнi хара-
ктеристики, наприклад, iнтервали часу мiж початками рiзних колекцiй
або кiлькiсть об’єктiв у першiй колекцiї на момент, коли розпочнеться
(𝑟 + 1)-а, тощо.

Iдея запропонованого пiдходу полягає в тому, щоб розглядати моменти
надходження об’єктiв у рiзнi колекцiї як атоми випадкової точкової мiри
на R (для аналiзу конкретної колекцiї) або на об’єднаннi злiчуваної мно-
жини копiй R (для вивчення всiх колекцiй одночасно). Можна показати,
що цi точковi процеси пiсля певного центрування та нормування грубо
збiгаються до певного неоднорiдного процесу Пуассона при 𝑛 → ∞. За-
стосовуючи теорему про неперервне вiдображення, ця збiжнiсть дозволяє
нам довести граничнi теореми для ряду цiкавих характеристик у задачi.
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Секцiя 1. «Математичного аналiзу, теорiї ймовiрностей, диференцiальних рiвнянь»
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